OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA - BRAILA, 22 februarie 2015
CLASA A VI-A - Solutii

1. Aritati ¢ 3%%° + 4% <55,

George-Florin Serban, Brdila

Solutie.
52015 — 52 _52013 — (32 + 42)‘52013 — 32 ‘52013 + 42 _52013 >

> 32 . 32013 + 42 . 42013 — 32015 + 42015'

2. Fie numerele rationale pozitive a;,a,,a,,...,8,,; astfel incat

1 2 2015
—_— + —_—

+..+ = 2000.
a+l a,+2 Ay0ys +2015

a
a1+a2++ 2015

este un numar de forma 2" -1, neN.
a+l a,+2 Ay, +2015

Aratati ca suma

Octavia Popa, Brdila

Solutie. Notam S= R BRI b Bons si adunand cu
a+l a,+2 a5 +2015
1 2 2015

— 4 +o+
a+l a,+2 Q0,5 + 2015

=2000, obtinem S =16-1=2"-1.

3. Fie M;,M,,M,,...,M_ puncte coliniare in aceasta ordine, astfel incat:
MM, =9; M,M, =17, M;M, =33, M,M. =65 .., M, M.
a) Aflati lungimea segmentului [M M, ].
b) Aflati ne N daca M,M_ =8194.
c) Aflati lungimea segmentului M,A unde A este mijlocul segmentului [I\/I7M9].

Daniela Tilinca si Adriana Mihaila, Braila



Solutie. a) M M =2"2+1;M M, = 2" +1=1025.

b)

MM, =MM,+M,M, +M;M, +..+ M M, =

=(2°+D)+ (2" +) +..+ (2" +1) =2"? -2° +n—-1=8194
MM, =22 —8+411-1=2"+2=8194=>n=11.

c)
M,A=M,M, +M M :2=(2" +1)+(2° +D)+ (2° + 1)+ (2" +) + (2° + ) +[(2° +) + (2° +D)]: 2 =

=(2°-2"+5+2°+2° +1=1270.

4. Fie <AOD cu m(«AOD)=98" si (OB, (OC semidrepte incluse in interiorul <cAOD,
(OC semidreapti inclusa in interiorul <BOD astfel ncét
a-m(<AOB)=c-m(<«BOC) si b-m(«BOC)=c-m(«COD),
unde a, b, ¢ sunt numere prime care verifica relatia 3a+5(3b + 7C) =195.

Sa se afle m(<):AOB), m(<):BOC) si m(<):COD).

Carmen Botea si Viorel Botea, Brdila

Solutie. 3a+5(3b+7c)=195=>a=5=5(3b+7c)=180=c=3 =b=5
m(£AOB)+m(£BOC)+m(£COD)=98"
Rezultd ca 15-m(£AOB)=3-m(BOC)
5-m(£BOC)=3-m(COD)
= m(£AOB)=18" = m(£BOC)=30" = m(£COD)=50°.



